Classe de Premiere 8 Lundi 28 avril 2008

Devoir de mathématiques n9

Exercice 1 (7 points)
1. On appelleU =(u,) la suite définie pat, =4n-10. Quelle est la nature de la suite
U ? En préciser les éléments caractéristiques.

2. On définit maintenant la suit¥ =(v,) par v, =4,v,,, :%vn +2n-1. Vérifier que
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v, =1, v, ZE’ et donner a l'aide de la calculatrice une vasgprochee de,,.

3. On pose enfinw, =v, —u, . Calculerw,,w,,w,. Démontrer que la suité/ = (Wn) est
géomeétrique, en préciser les éléments caractéresiq
4. Donner 'expression dey,, puis dev, en fonction de. Quelle est la limite dév,) ?

5. Onpose pourtout: S =V, +V, +...+Vv,. Donner I'expression d&, en fonction den.

Exercice 2 (13 points)
1. On appelld la fonction définie suv]0;+oo[ par f(x) =%(x+gj. Etudier la limite de
X

. . . 1 R
fen O et en . Montrer que la droit& d’équationy ZEX est asymptote a la courbe

def. Préciser I'autre asymptote.

Etudier les variations de dresser son tableau de variation.

3. Représenter, dans un repére orthonormal d’unit@,da droited, la courbe dé ainsi
que la droiteD d’équationy = X.

N

4. On définit, pour toutn, la suite U =(u,) par uO:2,un+1:%(un+£j. Calculer
un

u,Uu,,u,. Représenter les premiers termes de la suiteesgnaphique précédent. Quel
semble étre le sens de variation(dg) ? Sa limite ?

5. Dans toute la suite, on admettra que pouriau/2 < u, < 2. Montrer alors qudu, )
est décroissante.

2
(v -V2)
6. Montrer que, pour tout, unﬂ—«/i =2—.
un
7. Montrer que, pour tout, unﬂ—x/i < Uy _2\/5 .

U, —v/2

8. En déduire que, pour tont u, —~/2 < o et la limite de(u, ).

Remarque culturelle : cette suite s’appelle sutddbylone. Elle était connue il y a 3000 ans
par les Babyloniens, et elle a la propriété de eoyer trés vite vers sa limite. Elle était

u

n

_ . 1 a | ,. N
utilisée pour donner une valeur approchee/ae(en prenanu,,, :E(un +—j bien sar).



