Classe de premiere 8 :
Corrigé du DS n°1

Exercice 1
a) vrai (c’est du cours)
b) faux
: X(x* +1)
c) vrai (par exemple—1
d) faux, de degré 6
e) faux,ily av/x
f) vrai, de degré O
g) faux, inférieur ou égal au plus haut degré adrsxdmais pas forcément au plus petit.
h) faux, il peut étre inférieur aux deux si le terde plus haut degré se compense.
Exercice 2
1. a)2x*-x+1=0: A=1-8=-7 doncS=0
b) x* —13x*+36= C:
Posons X =x*, on obtient X*-13X + 36= 0, A =169- 144= 2¢ donc on a deux
possibilités pouX : X —%5— 4 etX —%5— 9. Revenons maintenanixa
x* = X, =4 a pour solutions 2 et —X* = X, =9 a pour solutions 3 et —3. Finalement
s={-2;-3;2;3.
2 —
c) Pourx # O,x+1 =3 se met au méme dénominatewl—sz 0= X—3X+1: 0.
X X X
Le quotient est nul si et seulement si son numéragst nul, soit si et ssi
x?-3x+1=0. A=9-4=5,0na doncS:{s_—f, 3+2*/_5}.
2. f(x)=4x*+x-5 se factorise en cherchant les solutions de I'éguiatx’ + x—5= 0.
=1+80= 81, il y a donc deux solutions, —%_9——; et X, _L89_1 On a
finalement la factorisatiorf (x) = 4[x+gj x=-1= (4x+5k-1
2 2
3. A partir de f(x)=a (x+£j —AZ , quandA =0, on écritAZ: ﬂ , donc
2a 4a 4a 2a
_ , ,
f(x)=a x+£ —ﬂ =a| x+ L £ —+£ avec A’ -B? , puis
2a 2a 2a 2 el
_ b-A b+JA ) _ ~b++/0 -b-/A .
f(x)=a| x+ X+ =al Xx— X = , et enfin on
2a 2a 2a 22

obtient f(x)=a(x-x)(x-x,) ol x,X, sont les deux solutions de I'équation
f(x)=0.



Exercice 3
1. On rappelle que la relation liant la vitessediktance et le temps eBt=VT . Ici on
connait une distance de 300 kilométres, appetdasiitesse ey le temps. On a donc
xy =300. D’autre part, en allant a une vitesse10, on mettrait un tempy -1, pour
la méme distance, soifx+10)(y—1)= 30C qui s’écrit xy—x+10y—-10= 30( et
compte tenu dexy =300, il reste -x+10y—10= C. On a donc bien le systéme

xy =300 i o
. Résolvons-le par substitution :
x=10y-10
10y -10)y = 30( Z-10y - Z-y-30=
10y W , Soit 10y" 10y~ 300= (ou encor y'-y=30 0.
x=10y-10 x=10y-10 x=10y-10
L’équation y*—y-30=0 a pour discriminantA =1+120= 12% 13, ses solutions
1+11 _1-11

sont donc vy, =T:6,y2 —T—S. On trouve ensuitex, =10y, —10= 5C et

X, =10y, —10=-6(. Compte tenu de la nature du probleme, seulesvadsurs
positives sont & prendre en compte. On a rouléefin@nt 6 heures a 50 km/h

Les trianglesAlL et BIJ sont rectangles avec des angles de 45°, ils somt dussi
isoceles, donél =IL=x et Bl =BJ =a-x, et d’aprés le théoreme de Pythagore,

IL=vVAIZ+AL2 =x*+x2 = xJ2, et 1J = J(a-x)? +(a-X) = (a- X/2.
L’aire du rectangléJKL vaut doncld x 1L = x4/2x (a— x/2 = 2x @—-x).
L’aire de ABCD vaut a*.

IJKL est la moitié deABCD si 2x(a—x):%a2, équation qui s’écrigx(a—x)=a’

soit 4ax— 4x* =a® ou encoredx® —4ax+a’ = 0. Ici I'inconnue esk, le discriminant

est doncA = (4a)” — 4x 4xa® = 0. Elle a donc une solution doubie:% :%. Il faut

placerl au milieu de AB] pour que I'aire déJKL soit la moitié de celle daBCD.
Posons maintenar&= 6. L’aire delJKL est donc d&x(6—x), celle deABCD de 36.

La condition que l'aire d&JKL soit un tiers de celle dABCD s’écrit 2x(6—x)=12,
qui devient12x- 2x* = 12, soit X* -6x—-6=0. A=30-24=1Z, on a donc deux
6+/12 6-/12
2 2
distance3++/3 ou 3-+/3 du pointA pour que I'aire déJKL soit un tiers de celle de

ABCD. Pour étre complet, il faut signaler que les deambres3++/3et 3-+/3 sont
compris entre 0 et 6, donc que les solutions tresivépondent bien au probleme posé.

=3+/3 et X, = =3-+/3. On doit donc placerr a une

solutions x, =




