Classe de premiere $ Jeudi 22 Janvier 1998
Devoir de mathématiques
N°14

Exercice 1)
Les questions 1 et 2 sont indépendantes

1) a) Développesin(x + g)

b) En déduire la résolution dans [@[2le I'équationsinx + J3cosx=1

c) En déduire la résolution dans [@[2le I'équationsin2x + J3co2x=1
2) Résoudre dans [O1R
a) cosx(2cosx-1) >0

M2
b) sin(x E)s >

Exercice 2)

On appelld la fonction définie suR par f (x) = X2 +3x2 - 9x+ 6.0n appell€ la courbe

def dans le plan muni d’un repere orthonormal. Onhexahera pas a tracér
1) Montrer queC admet un centre de symétrie | d’abscisse -1. &etbrdonnée de I.

2) Soientx ety deux réels. Montrer qué(y) — f(X) = (y— X( X + f + xyr3 %3y 9

En déduire quéest croissante sur [1¢oH et décroissante sur [-1; 1]
Expliquer comment la symétrie @ermet d’obtenir son sens de variation ses; H]

3) Montrer que sk>1, alork(x) > x2. En déduire quén’est pas majorée si.
1

4) Montrer que la fonctiog , définie sur [-1, ¢ [ par g(X) = 3 > , est bornée.
X" +3x°—-9x+6
Exercice 3)
On définit surR deux fonctiong etg par f (x) = 2 5 etg(x) = 1—2;
1+x XS +2x+2

On noteC etC’ leurs courbes respectives dans le plan muni ddpare orthonormal.
1) Justifier qué (x) etg(x) existent pour tout réel

(x+D?
(x+1)2 +1
3) Montrer que les abscisses des points d’intemsedeC etC’ vérifient I'équation
x2(x+1)2 —1= 0. Résoudre cette équation et donner les pointsetddaction d& etC’.

4) Montrer queC etC’ admettent chacune un axe de symétrie que I'origanec
5) Etudier les variations deetg .

2) Montrer que, pour tout rég] g(x) =

6) Montrer queC’ est I'image deC dans la symétrie de centre—%,%) .

Baréme possible: 1) 5 pts;2) 6 pts; 39 pts.




