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Exercice 1) 
ABCD est un trapèze, (AB) et (CD) étant parallèles. On appelle I le milieu de [AB], J celui de 
[CD], P le point d’intersection de (AC) et (BD) et Q le point d’intersection de (AD) et (BC). 
Montrer que les points I, J, P et Q sont alignés. 

Exercice 2) 
ABCD est un carré, on appelle I le milieu de [AB], J celui de [BC], K celui de [CD] et L celui 
de [DA]. On trace les segments [AK], [BL], [CI] et [DJ]. On obtient 4 points d’intersection M, 
N, P et Q. Montrer que MNPQ est un carré, dont l’aire vaut un 5ème de celle de ABCD.  

Exercice 3) 
ABC est un triangle rectangle en A. H est le projeté orthogonal de A sur (BC). Montrer les 
trois propriétés suivantes :  

AH�BC=AB�AC    AH2 = HB�HC  
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Exercice 4) 
ABC est un triangle rectangle isocèle en A. M est un point de [AB]. M se projette en N sur 
(BC). La parallèle à (BC) passant par M coupe (AC) en Q, et Q se projette en P sur (BC). 
Comment doit-on choisir M pour que l’aire du rectangle MNPQ soit maximale. 
Que se passe-t-il pour un triangle ABC équilatéral ? 

Exercice 5) 
Dans une assemblée, chaque personne a serré la main de quelques-uns, mais pas forcément de 
tout le monde. Montrer que le nombre de personnes ayant serré un nombre impair de mains 
est pair. 

Exercice 6) 
Soient p et q deux réels. 
a) Montrer que le reste de la division de X4 + pX2 + q par X2 + pX + q est :  

p(2q - p - p2)X + q(1 - p + q - p2). 
b) En déduire les couples (p, q) pour lesquels X4 + pX2 + q est divisible par X2 + pX + q. 
 

Exercice 7) 

Des fractions curieuses : on a 
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16666 ==== . Pouvez-vous trouver d’autres 

fractions ayant cette propriété ? 
 
 


