Classes de terminale 5-6 Lundi 10 janvier 2011
Devoir de spécialité mathématiques n°3

Exercice 1 : 15 points (d’aprés bac ES, Asie, Juin 2007)
On consideére la carte ci-dessous :

1. On représente cette carte par un graphe G dans lequel les régions sont les sommets,
les sommets adjacents correspondant aux régions ayant une frontiere commune.
Tracer le graphe.

Donner 'ordre du graphe G, puis le degré de chacun de ses sommets.

Quel est le diametre de G ? Comment cela s’interprete-t-il pour la carte ?

4. Est-il possible de parcourir cette carte en traversant une et une seule fois chaque
frontiere ? Peut-on le faire en partant de n’importe quelle région? Donner un
exemple de parcours possible.

5. Quel est I'ordre maximal d’un sous-graphe complet de G ? Donner un encadrement
du nombre chromatique de §.

6. Proposer une coloration de la carte avec le minimum de couleurs possibles, de fagon
gue deux régions ayant une frontiere commune ne soient pas de la méme couleur.

7. De combien de manieres peut-on aller de A a F en traversant 3 frontiéres ?
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Exercice 2 : 5 points

On considére la suite U = (uy,) arithmétique, telle que u; = 7 et ug = 17.
1. Montrer que sa raison est 2. En déduire uy et montrer que u, = 2n + 1.
2. Calculer lasomme Sy = ug + uq + -+ + uo.
3. Calculer enfonctiondenlasommeS, =1+3+5+ -+ (2n+1)

Exercice 3 : Bonus, 2 points
Construire un graphe dont le nombre chromatique est 4 et qui n’a pas de sous graphe
complet d’ordre 4.



